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TRIGONOMETRIA 

ESERCIZI SVOLTI APPLICANDO IL TEOREMA DEL COSENO (O DI CARNOT) 

ESERCIZIO N°1 

Calcolare gli elementi rimanenti del triangolo 𝑨𝑩𝑪, sapendo che 𝒃 = 𝟓𝒄𝒎 , 𝒄 =  𝟏𝟏𝒄𝒎 e 𝜶 =

𝟓𝟑, 𝟏𝟑°. 

 
Si applica il teorema di Carnot per calcolare la misura del lato 𝒂  

𝒂𝟐 = 𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟐𝒃𝒄 𝒄𝒐𝒔 𝜶 

cioè 

𝒂 = √𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟐𝒃𝒄 𝒄𝒐𝒔 𝜶 = √𝟓𝟐 + 𝟏𝟏𝟐 − 𝟐 × 𝟓 × 𝟏𝟏 × 𝒄𝒐𝒔 𝟓𝟑, 𝟏𝟑° 

ossia 

𝒂 ≅ √𝟐𝟓 + 𝟏𝟐𝟏 − 𝟏𝟎 × 𝟏𝟏 × 𝟎, 𝟔 = √𝟐𝟓 + 𝟏𝟐𝟏 − 𝟔𝟔=√𝟖𝟎 ≅ 𝟖, 𝟗𝟒𝟒𝟐 𝒄𝒎 

Per calcolare l’ampiezza dell’angolo 𝜷 si osserva che 

𝒃𝟐 = 𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟐𝒂𝒄 𝒄𝒐𝒔 𝜷 

applicando la seguente formula inversa  

 𝒄𝒐𝒔 𝜷 =
𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒃𝟐

𝟐𝒂𝒄
≅

𝟖𝟎 + 𝟏𝟐𝟏 − 𝟐𝟓

𝟐 × 𝟖, 𝟗𝟒𝟒𝟐 × 𝟏𝟏
=

𝟏𝟕𝟔

𝟏𝟗𝟔, 𝟕𝟕𝟐𝟒
≅ 𝟎, 𝟗𝟖𝟒𝟒 

Cioè 

𝒄𝒐𝒔 𝜷 = 𝟎, 𝟗𝟖𝟒𝟒 → 𝜷 = 𝒂𝒓𝒄𝒐𝒔 𝟎, 𝟗𝟖𝟒𝟒 ≅ 𝟐𝟔, 𝟓𝟕° 

Per calcolare l’ampiezza dell’angolo 𝜸 o si applica la seguente formula inversa 

𝒄𝒐𝒔 𝜸 =
𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝒄𝟐

𝟐𝒂𝒃
 

Oppure più velocemente  

𝜸 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝜶 − 𝜷 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟓𝟑, 𝟏𝟑° − 𝟐𝟔, 𝟓𝟕° = 𝟏𝟎𝟎, 𝟑° 
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ESERCIZIO N°2 

Determinare le ampiezze degli angoli interni del triangolo 𝑨𝑩𝑪, sapendo che i lati misurano 

𝒂 = 𝟐𝟓, 𝟖 𝒄𝒎 , 𝒃 = 𝟑𝟎, 𝟓 𝒄𝒎 e 𝒄 = 𝟐𝟐, 𝟒 𝒄𝒎. 

 
Per calcolare la misura dell’ampiezza dell’angolo 𝜶 si applica la seguente formula inversa del 

teorema di Carnot  

𝒄𝒐𝒔 𝜶 =
𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒂𝟐

𝟐𝒃𝒄
 

Sostituendo i valori noti si ottiene 

𝒄𝒐𝒔 𝜶 =
(𝟑𝟎, 𝟓)𝟐 + (𝟐𝟐, 𝟒)𝟐 − (𝟐𝟓, 𝟖)𝟐

𝟐 × 𝟑𝟎, 𝟓 × 𝟐𝟐, 𝟒
=

𝟕𝟔𝟔, 𝟑𝟕

𝟏𝟑𝟔𝟔, 𝟒
≅ 𝟎, 𝟓𝟔𝟎𝟖 

Pertanto, si ha 

𝜶 = 𝒂𝒓𝒄𝒐𝒔 𝟎, 𝟓𝟔𝟎𝟖 ≅ 𝟓𝟓, 𝟖𝟖° 

Analogamente si trova che 

𝒄𝒐𝒔 𝜷 =
𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒃𝟐

𝟐𝒂𝒄
=

𝟐𝟑𝟕, 𝟏𝟓

𝟏𝟏𝟓𝟓, 𝟖𝟒
≅ 𝟎, 𝟐𝟎𝟓𝟏 

Ossia 

𝜷 = 𝒂𝒓𝒄𝒐𝒔 𝟎, 𝟐𝟎𝟓𝟏 ≅ 𝟕𝟖, 𝟏𝟔° 

Infine 

𝜸 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝜶 − 𝜷 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟓𝟓, 𝟖𝟖° − 𝟕𝟖, 𝟏𝟔° = 𝟒𝟓, 𝟗𝟔° 
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ESERCIZIO N°3 

Calcolare gli elementi rimanenti del triangolo 𝑨𝑩𝑪, sapendo che 𝒂 = 𝟏𝟐 𝒖 , 𝒃 =  𝟔 𝒖 e 𝜸 =
𝝅

𝟔
 . 

 
Si applica il teorema di Carnot per calcolare la misura del lato 𝒄  

𝒄𝟐 = 𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒂𝒃 𝒄𝒐𝒔 𝜸 

cioè 

𝒄 = √𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒂𝒃 𝒄𝒐𝒔 𝜸 = √𝟏𝟐𝟐 + 𝟔𝟐 − 𝟐 × 𝟏𝟐 × 𝟔 × 𝒄𝒐𝒔 𝟔𝟎° 

ossia 

𝒄 = √𝟏𝟒𝟒 + 𝟑𝟔 − 𝟐 × 𝟏𝟐 × 𝟔 ×
𝟏

𝟐
= √𝟏𝟖𝟎 − 𝟕𝟐 = √𝟏𝟎𝟖 = √𝟑𝟔 × 𝟑 = 𝟔√𝟑 𝒖 

Per calcolare l’ampiezza dell’angolo 𝜶 si osserva che 

𝒂𝟐 = 𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟐𝒃𝒄 𝒄𝒐𝒔 𝜶 

applicando la seguente formula inversa  

 𝒄𝒐𝒔 𝜶 =
𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒂𝟐

𝟐𝒃𝒄
≅

𝟑𝟔 + 𝟏𝟎𝟖 − 𝟏𝟒𝟒

𝟐 × 𝟔 × 𝟔√𝟑
=

𝟏𝟒𝟒 − 𝟏𝟒𝟒

𝟕𝟐√𝟑
= 𝟎 

Cioè 

𝒄𝒐𝒔 𝜶 = 𝟎 → 𝜶 = 𝒂𝒓𝒄𝒐𝒔 𝟎 = 𝟗𝟎° (il triangolo 𝑨𝑩𝑪 è retto in 𝑨) 

Per calcolare l’ampiezza dell’angolo 𝜷 o si applica la seguente formula inversa 

𝒄𝒐𝒔 𝜷 =
𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒃𝟐

𝟐𝒂𝒄
=

𝟏𝟒𝟒 + 𝟏𝟎𝟖 − 𝟑𝟔

𝟐 × 𝟏𝟐 × 𝟔√𝟑
=

𝟐𝟏𝟔

𝟏𝟒𝟒√𝟑
=

𝟑

𝟐√𝟑
=

√𝟑

𝟐
→ 𝜷 = 𝟑𝟎° 

Oppure più velocemente  

𝜷 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝜶 − 𝜸 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟗𝟎° − 𝟔𝟎° = 𝟑𝟎° 
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ESERCIZIO N°4 

Calcolare gli elementi rimanenti del triangolo 𝑨𝑩𝑪, sapendo che 𝒃 = √𝟐 𝒖, 𝒄 =  𝟏𝟎 𝒖 e 𝜶 =
𝝅

𝟒
 . 

 
Si applica il teorema di Carnot per calcolare la misura del lato 𝒂  

𝒂𝟐 = 𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟐𝒃𝒄 𝒄𝒐𝒔 𝜶 

cioè 

𝒂 = √𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟐𝒃𝒄 𝒄𝒐𝒔 𝜶 = √(√𝟐)
𝟐

+ 𝟏𝟎𝟐 − 𝟐 × √𝟐 × 𝟏𝟎 × 𝒄𝒐𝒔 𝟒𝟓° 

ossia 

𝒂 = √𝟐 + 𝟏𝟎𝟎 − 𝟐 × √𝟐 × 𝟏𝟎 ×
√𝟐

𝟐
= √𝟏𝟎𝟐 − 𝟐𝟎 = √𝟖𝟐 𝒖 

Per calcolare l’ampiezza dell’angolo 𝜷 si applica la seguente formula inversa 

𝒄𝒐𝒔 𝜷 =
𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒃𝟐

𝟐𝒂𝒄
=

𝟖𝟐 + 𝟏𝟎𝟎 − 𝟐

𝟐 × √𝟖𝟐 × 𝟏𝟎
=

𝟏𝟖𝟎

𝟐𝟎√𝟖𝟐
=

𝟗

√𝟖𝟐
=

𝟗√𝟖𝟐

𝟖𝟐
≅ 𝟎, 𝟗𝟗𝟑𝟗 

Ossia 

𝜷 = 𝒂𝒓𝒄𝒐𝒔 𝟎, 𝟗𝟗𝟑𝟗 ≅ 𝟔, 𝟑𝟑° 

 

Per calcolare l’ampiezza dell’angolo 𝜸 o si applica la seguente formula inversa 

𝒄𝒐𝒔 𝜸 =
𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝒄𝟐

𝟐𝒂𝒃
 

Oppure più velocemente  

𝜸 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝜶 − 𝜷 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟒𝟓° − 𝟔, 𝟑𝟑° = 𝟏𝟐𝟖, 𝟔𝟕° 

 


